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1. Considere la función de producción: 
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Note que esta función de producción se puede rescribir de la siguiente manera implícita: 
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a) Calcule la función de costes y las demandas condicionadas de factores (Recomendación: es 
más fácil hacerlo usando la función de producción de forma implícita). Represente gráficamente los 
costes medios y marginales. 
b) Calcule la función de oferta de producto y las demandas de factores. (Recomendación: para 
calcular la oferta de producto haga la maximización de beneficios desde el punto de vista de los 
costes, precio igual a coste marginal. Una vez obtenida la oferta, substitúyala en la demanda 
condicionada de factores para obtener la demanda de factores) 
  
 
2. Demuestre que: 
a) Si una función de producción presenta rendimientos constantes a escala entonces su función 
de costes cumple la siguiente propiedad: ),(),(1 ywcywc λλλ =>∀ . Además los costes medios 
son constantes. 
b) Si una función de producción presenta rendimientos decrecientes a escala entonces su 
función de costes cumple la siguiente propiedad: ),(),(1 ywcywc λλλ >>∀ . Además los costes 
medios son estrictamente crecientes con respecto al nivel de producción. 
c) Si una función de producción presenta rendimientos crecientes a escala entonces su función 
de costes cumple la siguiente propiedad: ),(),(1 ywcywc λλλ <>∀ . Además los costes medios 
son estrictamente decrecientes con respecto al nivel de producción. 
d) Si una función de producción presenta rendimientos constantes o crecientes a escala, si el 
problema de maximización de beneficios tiene solución entonces los beneficios son cero. 
e) Si una función de producción presenta rendimientos crecientes a escala, si el problema de 
maximización de beneficios tiene solución entonces el nivel de producción óptima es cero. 
f) Si una función de producción presenta rendimientos constantes a escala entonces si 
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g) Si una función de producción presenta rendimientos constantes a escala entonces si 
( ) *)1,(*)1,(

)(:.

maxarg**,/0*
,

ywzzywcp

zfyas

wzpyzyy
zy

==⇒

≤

−∈>∃
 

donde ),( ywz  es la demanda condicionada de factores. 
h) Si una función de producción presenta rendimientos constantes a escala entonces el 
problema de maximización del beneficio tiene solución si y sólo si )1,(wcp ≤  
i) Si una función de producción presenta rendimientos constantes, entonces la correspondencia 
de oferta y de demanda de factores de la empresa para combinaciones de precio del bien y precios 
de factores que cumplan la condición del apartado anterior sería de la siguiente forma: 
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donde ),( ywz  es la demanda condicionada de factores. 
 


