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Equilibrio General con Produccion
« nhbienesx i0{12,....n}
« mfactoresz, k0O{12,....m}

« H economias domésticas con fumci@e utilida
u"(x"), donde x" =(x",x!,...x")00" es el vector ¢
bienes consumidos por la economia domestica
« J empresas del sectorque producen el bien de
acuerdo con la funcién de produccidri (z"'), dondez”
es el vector de factores que utiliza la empjebsa sector:
2 =(Z',2)',...,z2")00™. La produccién de la empres
[@0cie)

de sector i se denota pgr . http://bit. ly/818DDU
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« pOO!" es vector de precios de los bienew M 17" el
vector de precios de los factores.

« (Cada economia domestica posee un vector de fe
e" = (el e,...e")00M y la fracciénd" de los beneficic

de la empresa del sectori, que se denotan [

n' = py" —wz". Obviamentey 6" =1.
h=1
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. e:(el,e?,...,em):(Zef,Ze‘j,...,ieﬁ;j:Ze“ es €

h=1 h=1 h=1
vector de dotaciones de factores de la economia.
J; J, Jn
— —_ j1 |2 in
* Y= (Yo Vores V) —(Zy‘ DYy ) es e
j=1 j=1 j=1
vector de producciones de la economia.
& h & h L h & h
. x=(x1,x2,...,xn):(2x1,sz,..., xnj: X" e
h=1 h=1 h=1 h=1

el vector de consumos agregados de la economia.
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Supuesto 1.1:u"(x") es una funcién continua y crecie
(en todos sus argumentos) enl]!. Ademas ¢
estrictamente creciente en todos sus argumen

estrictamente cuasiconcavaler, .
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Supuesto 1.2:f " (z"") es una funcion continua, crecie

(en todos sus argumentos) y concavalény f!'(0) =0.
Ademas es estrictamente creciente en todos
argumentos y estrictamente cuasiconcaval &n Adema

el vector de dotaciones de factores es estricta

positivo e»C.
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Asignacion: es un vector que especifica la cantida
bien consumido por cada economia domeéstica, ladea

de bien producido por cada empresa y la cantidddatie

utilizado por cada empres%f ):1,((y“ ZJI)J—1)| 1)DDA

dondeA=nxH +(@1+m)x> J,.
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Asignacion  factible: ((x“):l,((y“ z“)J 1) jDDAe<

factible si y s6lo si se cumplen las siguientefrigEsones:

- Se consume menos o0 igual a lo que se pro

H Ji
Oi Z <>y
h=1 j=1
- Cada -empresa produce de acuerdo con
tecnologialj y'" < 1 (zZ")
- No se usan mas factores eqlos existentes en

n Ji
economiaflk 7' <e
;,Zi CIOICIe)
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Conjunto factible: conjunto de asignaciones factibles:

F ()= {((x“)h“ﬂ,((y“ 2] )oos xSy

Ji .
y'<s ("), 2% SGK}
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=1

Una asignacion factiblé(i“):zl,((y“,Z“)‘;:l)n jD F(e) se
dice que essuperior en el sentido de Paretoa otr:
asignacion factiblé(ﬁh)ﬁzl,((y“ , z“)‘j’zle JF(e), sien ;

primera asignacion ninguna economia domésticapest
gue en la segunda asignacion y al menos una ece

domestica esta (estrictamente) mejor. Es (

Oh u"(X")zu"&) yh u' (") >u" (]V).
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Asignacion eficiente en el sentido de ParetotUne
asignacion factibl{(xh):zl,((y“,z“)";zl)::l)D F(e) se dic

gque es eficiente en el sentido de Pareto si note
ninguna asignacion factible superior en el sentid

Pareto a dicha asignacion.
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Vector de producciones agregadavector y[O. que

especifica la cantidad de cada uno de los bienesst

producen en la economia por todas las emp

oo 3 Jo
Y = (Yo Vorens¥n) = (Z Yy YR y‘“j
j=1 j=1 j=1
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Conjunto de posibilidades de produccidon.conjunto d
todas las posibles vectores de producciones agasqae
se pueden producir en una economia dada su tetag

SUS recursos.

-

CPP(e) ={yDD2/y. Zf“(Z“)yeK > sz”}

=1 j=1
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Eficiencia productiva: Se dice que un vector de bie

YyUCPP es eficiente desde el punto productivo s

existey OCPP talquelli y, 2§yl V.>9..

Obviamente, la eficiencia Paretiana inoplila eficienci

productiva, pero no a la inver
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Frontera de Posibilidades de  produccior
FPP(e)conjunto de vecatres de bienes perteneciente
conjunto de posibilidades de produccion que sanegiie:

desde el punto de vista productivo.
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Relacion Marginal de Transformacion de bien 1 por ken 2
0 coste de oportunidad del bien 1 en términos deldn 2:
Numero de unidades de bien 2 a las que hay quencmemu
para producir una unidad adicional de bien 1.
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T : : : h \H i o}

Un equilibrio Walrasiano es una asignaci r(x )hzl, (y ,Z )j=1 |
llamada asignacion de equilibrio, y un vector de precio$p,w),
llamadovector de precios de equilibrig tal que:
e Las economias domeésticas maximizan su utilidad:

x"0Argmax  u"(x")

sa. px'swe"+> > gV
i=1 j=1

* Las empresas maximizan beneficios:

(y",z2")d argmaxpy” —wz"

yjl ,ZJI

sa fli(z) >yl

» Los mercados de bienes se vacianx' = > y'  0i 0{12,...,n}
-1

h=1 j

H n Ji ..
* Mercados de factores se vacigng] = > > z' 0Ok0O{12,...m}

h=1 i=1 j=1



Consumidores:
maximizan su utilida

Empresas:

maximizan beneficios
maxp y" —wz"

yjl ,ZJI

a fi(z')2

maxu”(x")
Xh

sa. px" < we' i




Proposicion 1: Sea {(()‘(h):zl(( “,2“), )n )(f) W)}

equilibrio Walrasiano, entoncegllarcmax py, dondx

y[OCPP
‘Ji

=29
j=1
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y2A

Pl
B _—
Py, + D
2Y>




Corolario:  Sea {(()A(h)ﬁzl,((y”,2"‘)}]=1)in:1),(ﬁ,\/‘v)} un

equilibrio Walrasiano y sed& el vector de produccion
agregadas asociado a dicho equilibrio, entongegs

eficiente desde el punto de vista productivo (estale
FPP).
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Proposicion (£ Teorema del Bienestar): tode
asignacion de equilibrio es eficiente en el senta

Pareto
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Proposicion (2 Teorema del Bienestar)toda asignacic
eficiente en el sentido de Pareto se puede implen

como un Equilibrio Walrasiano
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Equilibrio General: Enfoque Diferencial

Supuestos:
 Las funciones de utilidad y de produccion son coasn
diferenciables de segundo orden.

«  DOhi,i” iz Ox".»0 lim RMS? (x!,x".) =+,

Xi*_>
donde x" OO"" es el vector de consumo de la econ

domesticeh de todos los bienes excepto del hbien

° DJ ’ k, k* k ¢ k* Dz_jk* ))O Ijir[]o RMSI-ki’k(Zj* y Z_jk*) = +00’

k*

donde z!, OOT™ es el vector de factores utilizados po

empresa de todos los factores excepto del fagtor
OIS]®)
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Definicion 1: Un equilibrio Walrasiano es un

asignacion ((xh ), ((y"i 2" )"j]‘:l)_n 1), llamada asignacior

de equilibrio, y un vector de precio§p,w), llamadc

vector de precios de equilibrig tal que:
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e Las economias domesticas maximizan su utilidad:

x" 0 Argmax u"(x")
sa. px'swe'+) > 8"

i=1 j=1

e Las empresas maximizan beneficios:

(y",z"yO argmaxpy'" —wz’
y

]I ,ZJI

sa fi(z') >y’
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Los mercados de bienes se vacian:

Los mercados de factores se vacian:

Ji

e = z) Ok0O{12,...,m

i=1 j=1

-
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Definicion 2: Un equilibrio Walrasiano (cuando hay

soluciones Interiores) es una asignaci
h H J| Jl Ji ” - T4
X =t \\Y5 20 i) | amada asignacion  d

equilibrio, y un vector de preciolp,w), llamadovector

de precios de equilibriq tal que:
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e Las economias domeésticas maximizan su utilidad:

RMS! (x") = =&

px" = we" + anzmleh” (py" -wz')

i=1 j=1

 Las empresas maximizan beneficios:

of ' (Z"
pi az(lil ) = Wk
i _ g i i S
y f7(z") http://bit.ly/818DDu
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Los mercados de bienes se vacian:

JI

Zx“ y' 0i0{12,...n}

=1 =1

Los mercados de factores se vacian:

JI

el = sz Ok 0{1,2,...,m}
h=1

=1 j=1

=
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Como calcular un equilibrio Walrasiano

RI\/IS{‘J (x") =% (n-1)xH
px" =we" +>° > g" (py" —wz") H
i=1 j=1
of ' (z") s
. —= =W, mx » J.
pl azly Kk ; I

(EW1)
(EW?2)
(EW3)
(EW4)
(EW5)

(EW6)



n
Tenemos un sistema daxH +(m+1)><ZJi+n+m
=1

n
ecuaciones, conxH +(m+1) x Z J. + n+m incognitas:
i=1

La asignacion de consumo déas economi:
sy H . , .
domes;tlc:alix“)h:1 (nx H Incognitas)

La asignacion de factores a las empresa

n

producciones de las empres;as((y“,z“)i‘:l)i:1

((m+1)x > J; incégnitas)

=1
El vector de precios de los bienggn incognitas)

El vector de precios de los factor@gmincognitas).



Si(p ,w) es un vector de precios de equilibiidp”, Aw)

es también un vector de precios de equilibxke0):

| Ap
Apx" = Awe" + ZZH““(/]piy“ - iz )
i=1 j=1
ji ji
a0 )
0z
y' =iz
H Ji
2% =2y
h=1 j=1
H ) n Ji |
ZGK = Zzli oo
h=1 I=1 j=1
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Si sumamos las restricciones presupuestarias @s tad
economlas domestlcas obtenemos

pr —wZe +ZZZH““(p, J Wz“)

h=1i=1 j=1
H ] H ] n Ji
— ji ji
p X" =wd e+ > (py! -we')
h=1 h=1 i=1 j=1



Ley de Walras: La suma del valor de los excesos
demanda dé¢odos los mercados (bienes y factores) sl
zero. Esto implica que si todos los mercados mema
estan en equilibrio (hagp+m-1 mercados en equilibric

entonces el ultimo mercado también esta en eqgoilibr
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Con lo que obtenemos una combinacion de las camdisi d
vaciado de los mercados de bienes y de factoresaRim, podemc
eliminar o bien una restriccion presupuestaria, o hiea condicio
de vaciado de un mercado de bienes o de factoresstdn a
equilibrio (n+m-—1) mercados, entonces estan en equilibri

mercado restante.

n
Resumiendo, tenemos nxH+(Mm+1)x>» J +n+m-1
=1

Incognitas (normalizando algun precio)

nNxH +(m+1)x Z J. +n+m-1 ecuaciones (eliminando algt
=1

ecuacion de vaciado de mercado o alguna restrigrEsupuestaria):
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of ! (Zji) _
" 07 k

y' = 2")

RMS" (X") :%

px" = we" +Zn:2m:6’“j‘(piyj‘ —Wz“)

i=1 j=1

mxzn:Ji
=1

>3

=1

(n—-1)xH

H+n+m-1
ecuaciones

(sobrauna)
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